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应考方略 数学有数

ａ＜ ５
４ . 故答案为

(1， ５４ ）.

点评： 本小
题主要考查函数
的图像与性质、
不等式的解法，
着重考查了数形
结合的数学思
想.

例 ５. (2017年衡水一调 （理)) 若实数 a，b，c，d满足（b+a2-
3lna）2+（c-d+2）2＝0， 则（a-c）2+（b-d）2 的最小值为 （ ）

A． ２姨 B． ２ C． ２ ２姨 D． 8
解析： 因为数 a，b，c，d满足 （b+a2-3lna）2+（c-d+2）2＝0， 所

以 b+a2-3lna＝0， c-d+2＝0， 设 b＝y， a＝x， 则有 y＝3lnx-x2， 设
d＝y， c＝x， 则有 y＝x+2， 所以（a-c）2+（b-d）2 就是曲线 y＝3lnx-x2

与直线 y＝x+2之间的最小距离的平方， 如图 5， 作 y＝3lnx-x2

的切线 m ∶y＝x+t， 设切点为

（x0，y0）， 则有 1＝ ３
x0

-2x0， 解

得 x0＝1， x0＝- ３
２ （舍去）， 把

x0＝1 代入 y＝3lnx-x2 得 y0＝-1，
所以切点为（1，-1）， 则切点
为（1，-1）到直线 x-y+2＝0 的

距离 d= 1+1+2
２姨

＝２ ２姨 ，

所以 d2＝8， （a-c）2+（b-d）2

的最小值为 8. 故选 D.
点评： 利用导数研究曲线在某点的切线方程及其应用，

通过作出函数图像， 把 “数” 的问题转化 “形” 的问题.
三、 利用数形结合的思想解决方程与不等式的问题
不等式所涉及到的复杂变换技巧和过于形式化的知识特点，

使不等式的学习便得抽象和难于理解．如果方程或不等式两边的
表达式有明显的几何意义， 或通过某种方式可以与图形建立联
系， 可将方程或不等式所表达的抽象数量关系转化为图形的位
置或度量关系加以解决， 使得原问题直观且易于理解， 从而所
讨论问题得到解决.

例 ６. 若存在正数 x 使 2x（x-a）＜
1成立，则 a 的取值范围是 （ ）

A. （-∞，+∞） B. （-２，+∞）
C. （0，+∞） D. （-1，+∞）
解析： 因为 2x＞0， 所以由 2x（x-a）

＜1得 x-a＜ １
2x ＝2-x， 在坐标系中， 作

出函数 f（x）＝x-a， g（x）＝2-x 的图像，
如图6， 当 x＞0 时， g（x）＝2-x＜1， 所

以如果存在 x＞0， 使 2x（x-a）＜1， 则有-a＜1， 即 a＞-1， 故选 D.
点评： 本题运用数形结合思想， 通过画出函数的图像，

观察得出.
例 ７. 已知函数 f（x）＝ x-2 +1， g（x）＝kx.若方程 f（x）＝g

（x）有两个不相等的实根， 则实数 k的取值范围是 （ ）

A. （0， １2 ） B. （ １2 ，１） C. （１，２） D. （２，+∞）

解析： 由已知， 函
数 f（x）＝ x-2 +1， g（x）＝
kx 的图像有两个公共
点， 画图 (如图7) 可知

当直线介于 l１ ∶y＝ １
2 x，

l２∶y＝x 之间时， 符合题
意. 故选 B.

点评： 本题运用数
形结合思想， 通过画出
函数的图像， 观察得出.

四、 利用数形结合的思想解决三角函数问题
有关三角函数单调区间的确定或比较三角函数值的大小

等问题， 一般借助于特殊三角形或三角函数图像来处理， 数
形结合思想是处理三角函数问题的重要方法.

例 ８. △ABC 的内角 A，B，C 的对边分别为 a，b，c， 若

cosA＝ ４
５ ， cosC＝ ５

13 ， a＝1， 则 b＝ ．

解析： 过点 B 作 BD⊥AC 交 AC 于点 D， 如图 8， 因为

cosA＝ ４
５ ， cosC＝ ５

13 ， 可设

BD ＝12t， 则 AB ＝20t， AD ＝
16t， BC ＝13t， CD ＝５t， 又

BC＝a＝1， 所以 t＝ １
13 ， 所以

b＝AC＝21t＝ 21
13 .

点评： 本题巧妙的构造图形， 然后运用解直角三角形和
勾股定理知识解决问题.

例 ９. (2017 年上海五
校联考) 已知函数 f（x）＝Asin

（2x+渍）（0＜渍＜仔２ ， A＞0） 部分

图像如图 9 所示， 且 f（a）＝
f（b）＝0， 对不同的 x1，x２∈[a，b]，
若 f（x1）＝f（x２）， 有 f（x1+x２）＝

３姨 ， 则渍＝ .
解析： 由图像对称性

可知 A＝2， T＝仔， 由于 f（a）＝f（b）＝0， 所以 b-a＝T2 ＝仔2 ， sin（a+b+

准）＝1， 所以 a+b+准＝仔2 ， 又 x1，x２∈[a，b]， 且 f（x1）＝f（x２）， 所以 x1+

f（x）＝ x-2 +1图 4
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